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3. Calcul algébrique dans R

Equations, inéquations

1 ' Résoudre dans R les équations suivantes.
1. (x+5)(4x—1)+x>—-25 = 0.
11 1

x—1 x+1 24"

3. V2x+5—-Vx+3 = 2.

4. |2 =3x|+ [2x — 3| = 5.

5 V1-2x = |x+7|.

2 Résoudre dans R les inéquations suivantes.

2x—1

X+ 2
3+vx—1<x.
2x+1<Vx2+8.
VXF+1>V2x2+ x.
Ix +1] < 2.

Ix — 1] < x2—x+ 1.
[2x — 4] < |x—1].
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Inégalités

3 Soient x,y,z € R.

1. Montrer que

2. Montrer que

xy +xz+yz < X2+ y>+ 22
3. Montrer que
(x +y)? < 2x> +2y2
4. Montrer que

(x+y)* < 8(x*+yY).

4 | Montrer que pour tous x, y € [0, 1],

O<X2+yzfxy§ 1.

5 | Soient x, y,z € R. Montrer que

lIxI = Iyl] < Ix+zl+ly+zl.

6  Soient a, b deux réels positifs.

1. Montrer que \/a+ Vb > va+ b.

2. On suppose que b < a. Montrer que

Va—b > +a—+b.
En déduire que si a, b € R,
Via=Hl > |Vial - Vbl

Partie entiere

7 . Montrer que pour x,y € R,

Ix] + v < [x+y] <|x]+ ] +1.

8  Soit kK € N*. Montrer que

lkx] = k|x] & x—|x] <

x| =

9 | Montrer que pour tout x € R,

Ix] + {x—i— ;J = [2x].

10 Soient x € R et n € N*. Montrer que

{L":JJ = |x].




