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Interrogation de cours — 5

Corrigé

1. Soit A < R. Préciser a quelle condition A admet une borne supérieure, et donner la définition de sup A.

Si A est une partie non vide et majorée, alors elle admet un plus petit majorant, qu’on appelle la borne
supérieure de A.

2. Compléter I’énoncé suivant : si A < R admet une borne supérieure,

M est un majorant de A

M =supAd <
Ve >0, ...

M est un majorant de A

M = supA
SuP ©{V€>O,3meA,x>M—s

3. Soit A < R. Donner la définition de “A est dense dans R”.

[ A est dense dans R si et seulement si pour tous z,y € R tels que z < y, il existe a € A tel que a € [z, y]. }

4. Soit (up,),cy une suite réelle.

a. Soit £ € R. Donner la définition de “(uy), oy converge vers £” sous la forme d’une proposition
quantifiée.

£V€>O,3NEN,Vn>N, lu, — €| < e. }

b. Donner la définition de “(uy,),, oy tend vers +00” sous la forme d’une proposition quantifiée.

[VA>O,3NEN,Vn>N,un>A. ]

P %y i .
5. Ecrire le complexe e's + €' sous forme exponentielle.

N .4 iz _ 1, :4/3 3 i1 _ 1+v3 (1 s 1) _ 1443 T
Ona: €3 +e 5 iS5 4k T2 R iig A \mtis e
. o1 ) gz e e _ i i —i] L _ iy i iy s
On peut aussi utiliser 'angle moitié : e's +e's = e'7 (e 12 + e 12) = 2cos 75 ¢'1. Comme {5 € [O, 2],

on a cos 15 > 0, donc il s’agit bien de la forme exponentielle.

1++42—1
1+42+1i

a. Que vaut |z|?

6. On consideére z =
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Soit w=1++2—1i Ona |z = |

w

b. Ecrire z sous forme algébrique.

-

On a
1+42—i (1++v2-1)? L 2+2v2-2i(1+42)  1+v2-i(1++/2)
1+v2+1  (Q+vV2+D)(1+vV2-1) 4+ 242 - 2+ /2
Par conséquent 1+v2-i = 1+\/§_i(1+ﬂ) = L—iL
W T Ve Ve1+v2) V2 R




