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À chercher en autonomie. Le résultat d’une question peut éventuellement être admis en cas de recherche infructueuse, mais
toutes les questions doivent être abordées.

Exercice 1. Soit u0 Ps0, 1r. Pour tout n P N, on pose

un`1 “ un ´ u2
n.

1. Montrer :
@n P N, un Ps0, 1r.

En déduire que un ÝÑ
nÑ`8

0.

2. Montrer que
ř

u2
n converge et déterminer sa somme.

3. Montrer que
ř

ln un`1

un
diverge.

4. Quelle est la nature de
ř

un ?

Exercice 2. Soit a P RzN‹. Pour tout n P N‹, on pose

un “

n
ÿ

k“1

1

k ´ a
´ lnn.

Montrer que la suite punq converge.
On pourra s’intéresser à la série

ř

pun`1 ´ unq.
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